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Dand va mesclar en un pitxer suc de taronja
concentrat amb aigua al 50%. Aitana es va
beure la meitat de & mescla | per a | ‘
dissimular, va emplenar & pitxer amb aigua.

Després va vindre Aitana, que es va beure la | 1 —
meitat | va tornar a dissimular emplenant el % Ii

pitxer amb suc de taronja concentrat. Quina
Altana reompll  Aitana beu Altana reompli

amb aigua Zavegada  amb suc

fraccld del liquid és ara agua?
Dani Aitana beu

Quan Dani plena el pitxer, la meitat és aigua i la meitat suc.

En estar mesclat, Aitana beu la meitat del suc i la meitat de I'aigua. Per aixd, en emplenar només
amb aigua, tenim una quarta part de suc i tres quartes parts d'aigua.

Quan torna a beure, Aitana beu una part de suc i tres d'aigua del mig pitxer. En emplenar amb
suc aquesta vegada, el resultat és que en el pitxer hi ha cinc parts de suc per tres d'aigua.

Es a dir, com tenim el liquid del pitxer dividit en huit parts, al final el contingut del pitxer és de
5/8 de suc per 3/8 d'aigua, tal com es pot veure en el dibuix.

3 Aitana ha escrit tots els naturals des del
100 fing al 199, tots dos inclushament, |

La%a ha exbomrat toles les wifres gue sdn
mambres primers. Ouanies sifres ha
eshorral Laia?

Els nombres primers d'una sola xifra sén 2, 3, 5i 7. Sén les xifres que ha esborrat Laia.
Comptem quantes vegades apareix cadascuna:

El 2 no apareix mai en la posicid de les centenes.

Del 120 al 129 apareix 10 vegades en la posicio de les desenes.

En la posicid de les unitats apareix també 10 vegades, des del 102 fins al 192.

En total el 2 apareix 20 vegades.

De la mateixa forma, les altres tres xifres (3, 5i 7) també apareixen 20 vegades.

En total, Laia esborra 4-20=80 xifres.



4 Lala va recollir un cistell de
taronges de I'hort familiar, Li va
donar la meitat a Dani, 3

taronges a Aitana, 4 a Carles i es
wa quedar & per a ella, Quantes
taronges va recollir Laia?

Si va donar la meitat a Dani, les d'Aitana, Carles i les que es va quedar ella sén I'altra meitat.

3+4+6=13 sbn la meitat, llavors Laia va recollir 26 taronges.

5 6

Laia i Aitana salten a la corda, pero a ritmes
diferents. Per cada dos salts que dona Laia,
Altana dona set. Les dues comencen a saltar
alhora | quan Lala ha fet cent salts es per a,
mentre que Altana encara ha seguit | ha fet
cinquanta salts més. Quants salts ha donat
Altana en total?

Sabem que en el temps que Laia fa dos salts, Aitana dona set.
Quan Laia per a a els 100 salts (100=2-50), Aitana haura donat 7-50=350 salts.

Abans de parar Aitana ha donat 50 salts més, per la qual cosa en total Aitana ha donat
350+50=400 salts.

8 Bbviament, 10=5 - 2. Quants
numaercs de dues xifres son

el producte de dos numeros
d'una sola xifra?

Una de les xifres no pot ser mai el 1, perqué el major producte que podriem aconseguir seria el
9 que té una Unica xifra.

Vegem en una taula els productes possibles



4 5 6 7 8 9

2 10 12 14 16 18

3 12 15 18 21 24 27

4 16 20 24 28 32 36

5 25 30 35 40 45

6 36 42 48 54

7 49 56 63

8 64 72

9 81
Totals 2 4 5 6 7 8

columna

Si sumem tindrem un total de 2+4+5+6+7+8=32, per0 alguns productes estan repetits i cal

descomptar-los.

Sén les cinc parelles marcades amb color en la taula, per la qual cosa hem de descomptar cinc

numeros.

El total de nimeros de dues xifres que podriem obtindre sera 32-5= 27.
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Les operacions estan ben fetes.
representen wfres diferents. Trobeuw el valor de cada lletra

Lletres diferents

A M O A M O

A A

+ A DA N + H AD A
OND A MI MO

AMO+A+ADAN=ONDA

. 0=A+1
Podem deduir que {O +N=10
0] N A
1 9 0 Ano potserunO
Al ser A=1, és necessari que D siga 8 0 9, pero
2 8 1 com a N és 8 I'inica opcid és D=9, d'on M=7. Si
comprovem, és impossible.
3 7 2
4 6 3
5 5 4 O i N han de ser diferents
6 4 5
7 3 6
8 2 7
9 1 8

Els sis casos marcats en verd sén possibles. La solucié no és Unica.




AMO+A+HADA=MIMO

A+A=10 - A=5

. M=1+4+H
Podem deduir que D+1=10 - D=9
[=1

Com ara ja sabem el valor de A=5, podem triar |'inica solucié de les sis de la primera suma que

el compleix, i tindriem:
A=5, 0=6, N=4, I1=1, D=9, H=2 i M=3.

Seria la solucié buscada.

1 1 1 2 DIA DE LES MATEMATIQUES

J Noa &5 molt xicotet. Menja cada quatre hores

" i fa caca cada dihuit. El dilluns a les 10 va
Q _ __ _____ ocorrer el terrible moment en que va fer les
W - dues coses alhors, la qual cosa va espantar
ﬂ, molt a la seua mare, Tania. Quan tornaran a
- k’--’ | coincidir tots dos esdeveniments per primera

- e [ vegada?

Si comencem a comptar des del dilluns a les deu com a hora zero, les hores en que fara cada

COsa seran

Menja 4] 8| 12| 16| 20]

24 |

28 |

32 |

Fa
caca

18

Es a dir, el minim comud multiple de 4 i 18 és 36, que son les hores que han de passar perqué les

dues coses tornen a coincidir.

Des del dilluns a les 10 fins que acabe el dilluns a les 24 hauran passat 14 hores. Falten 22 perque
hagen passat les 36, aixi que les dues coses tornaran a coincidir el dimarts a les 22 h.

D'una altra forma, 36 hores és un dia i mig, aixi que tornaran a coincidir el dimarts a les 10 de la

nit (les 22 h).



Comencem amb els ndmeros: 1, 2§ 3
El guart mimarno &5 kb suma dels tres
anteriars; B i el cingué, la suma dek

tres anterors: 11. 51 seguim abd quin
mdimiero ocwpard la posickd vingena?

Escrivim els numeros:

Posicid Numero

1 1

2 2

3 3

4 1+2+3=6

5 2+3+6=11

6 3+6+11=20

7 6+11+20=37

8 11+20+37=68

9 20+37+68=125

10 37+68+125=230

11 68+125+230=423

12 125+230+423=778

13 230+423+778=1431

14 423+778+1431=2632

15 778+1431+2632=4841

16 1431+2632+4841=8904
17 2632+4841+8904=16377
18 4841+8904+16377=30122
19 8904+16377+30122=55403

N
o

16377+30122+55403=101902




16

Dani juga amb els seus rellotges d'arena que
tenen tots trenta minuts de duracio. Dona la
volta a un i cada huit minuts va donant la volta
a un nou rellotge. Just quan porta quaranta-
set minuts, quants rellotges tindran encara
arena sense caure en la seua part superior?

Hora de gir Hora buidat
rellotge 1 0 minuts 30 minuts
rellotge 2 8 minuts 38 minuts
rellotge 3 16 minuts 46 minuts
rellotge 4 24 minuts 54 minuts
rellotge 5 32 minuts
rellotge 6 40 minuts
rellotge 7 48 minuts

En la taula podem veure que quan hagen transcorregut 47 minuts, haura donat la volta a sis
rellotges, dels quals només tres estaran buits.

Quedaran tres rellotges amb arena en la seua part superior.

Cluan Rala va per auloda circula 8
120 kmyfh | guan wa per carretera
macional va a 90 kmfhe Hul &
recodregut 560 km en 5 ho Duant
temps va per aubovia?

1

Solucié 1

Diem x al temps en hores que recorre per l'autovia e i al temps en hores que recorre per la
nacional.

xX+y=5 xX+y=5 N _
{120x+90y=560 ~ {12x+9y=56 = 12x+9(G-x) =56 - 3x=11 -

11
x = — hores

Tenint en compte que la tercera part d'una hora sén 20 minutos, els 11/3 podem considerar-los

11 942 2 L . . . . .
com —- = % =3+ 37 d'on el temps que ha viatjat per I'autovia seria 3 hores i 40 minuts.



Solucié 2

Tenint en compte que els problemes d'aquest mes van dirigits a alumnes de primaria, que no
han de saber resoldre sistemes d'equacions, el metode per a resoldre'l seria realitzar una taula
en la qual anaren calculant segons el temps recorregut per cada tipus de carretera els
quilometres recorreguts. Pot ser problematic el fet d'haver de fer la taula en fraccions de 20
minutos per ser massa llarga.

Cal tindre en compte que del total recorregut el temps és de 5 hores, o cosa que és el mateix,
300 minuts.

Temps Recorregut | Temps Recorregut | Recorregut
per per per per total
autovia | autovia nacional | nacional (en km)
(en min) | (en km) (enmin) | (en km)

20 40 280 420 460

40 80 260 390 470

60 120 240 360 480

80

100

120 240 180 270 510
140

160

180 360 120 180 540
200

220

240 480 60 90 570

Si observem les dues files marcades, una es queda en menys de 560 km i I'altra es passa. D'aci
podem deduir que per I'autovia va més de 3 hores i menys de 4 h.

Com tenim calculat el que correspon a 20 minutos, podem mitjancant tanteig arribar a la solucid
de 3 hores i 40 minuts per l'autovia.



Quin & el menor nomero de 7
xifres que és moltiple de 737 )
el major nomero de 7 xifres
muiltinle de 737

Menor numero de set xifres multiple de 73

El menor nimero de set xifres és I'1 000 000. Comprovem amb una divisié si és multiple de 73.

1 000 000 \ 73
13698

46/

Com la divisio no és exacta, 73:13698 no arriba a tindre 7 xifres, el nUmero que busquem sera el
multiple segilient: 73-:13699=1 000 027.

Mayor numero de siete cifras multiplo de 73

El major nimero de set xifres és el 9 999 999. Comprovem amb una divisio si és multiple de 73.

9999 999 \ 73
136986

21/

Com la divisié no és exacta, 73:136986 tindra 7 xifres perquée és menor que 9 999 999, el nimero
que busquem sera: 73-136986=9 999 978.

19 20

Aitana vol posar en el seu mobil una clau de
desbloqueig que complisca aquestes condicions: Ha
de comengar en el vertex superior de 'esquerra, ha
de passar pels 9 pants sense crevar-se mai amb cap
cami anterior | tots els tracos han de ser horitzontals
o verticals, perd no valen oblics. Aci et mostrem una
possible dau. Quantes claus diferents té Aitana per
atriar?

Assignem a cada punt el nimero del teclat del teléfon que li correspon:




Tots els recorreguts han de comencar en el 1. Des d'aci només hi ha dues opcions, el 2 o el 4,
pero després hi ha més. Perqué es veja més clar farem una taula amb les opcions:

19 29 3¢ 42 5¢ 62 79 8¢ 9¢
5 4 7 8 9

3 6 5 4 7

2 ? 8 7 4 5

1 5 4 7 8 9 6 3
5 2 3 6 9 8 7

4 5 2 3 6 9

7 8 9 6 3 2 5

5 2 3

En total tindriem 8 maneres de fer-ho.

2 2 Cwin &5 &l producte antre al

major mdltiple de 17 de &
xifres i el manor mikiple de

31 de 6 sifres?

Diem N al major miltiple de 17 de sis xifres.
Diem M al menor multiple de 31 de sis xifres.

El primer és saber que niumeros sén. Per a aixo tindrem en compte que el major nimero de 6
xifres és el 999 999 i el menor de sis xifres el 100 000.

Calculem N:

El primer és comprovar si 999 999 és multiple de 17 fent la divisio:

999 999:17=58 823,47... . El multiple més gran sera 17-58 823=999 991=N
Calculem M:

El primer és comprovar si 100 000 és multiple de 31 fent la divisio:

100 000:31=3225,806...

Si multipliguem 31 per 3225, el nimero resultant no tindra sis xifres (31:3225=99975), pero el
seguent si: 31-3226= 100 006=M

El producte que ens demanen sera N:M=999 991-100 006=100 005 099 946



Si intentem fer la multiplicacié amb la calculadora, a I'ésser els nimeros tan grans, el resultat
I'obtindrem en notacié cientifica, la qual cosa representa una aproximacio. Per a poder obtindre
el resultat correcte amb la calculadora és necessari descompondre un dels dos factors:

999 991-100 006=999 991-(100 000+6)= 999 991-100 000+999 991-6=

=9 999 9100 000+5 999 946=100 005 099 946

23 24

Danl, Laka | Altana juguen amb nameros de dues xifres
Cadascun escriv un parell d'ells | comunica només un
dels dos. Dani comunica el 14, Lala el 20 | Aitana el 36, 1
el que sdn les casualitats els tres productes de cada
parella donen el mateix resultat! Quins son els nimeros
w no comunicats pers Dani, Laia i Aitana?

S

Els nimeros de Dani sén el 14 i |'a.

Els nimeros de Laia son el 20i el b.

Els nimeros d'Aitana sén el 36i el c.

Segons I'enunciat, 14-a=20-b=36-c, o cosa que és el mateix 2-7-a=2:2:5-b=2-2-3-3-c

Perque els tres productes siguen iguals, haurien de tindre els mateixos factors cosins. Si afegim
en cada parella els que es veuen en els altres productes, obtindriem:

Dani 27 272335 | @a=2:3:3:5=90 | 14-90=1260
Laia 2:2:5:b 225337 |b=33:7=63 | 20-63=1260
Aitana 2:2:33¢ 223357 | =5:7=35 36-35=1260

25 26

Laia i Aitana estan dissenyant una
bandera amb cinc franges: dues
verticals i tres horitzontals | poden
utilitzar els colors verd, roig i blau. Si
o3 prohibeix que dues franges que 3
toguen tinguen el mateix color,
guantes banderes son possibles?

Nomenarem les cinc franges amb lletres per a poder nomenar-les amb facilitat.

D
B|A C
E
La franja A toca a totes, aixi que el color que usem amb ella no pot usar-se en cap de les altres
franges.




La C també esta en contacte amb la D i I'E, per la qual cosa ha de tindre un color diferent del
d'ambdues.

Vegem quantes opcions diferents podem tindre:
Pintem primer la franja A, per a la qual tenim 3 opcions (verd, roig i blau).

Passem a la franja B, per a la qual ens queden dues opcions possibles (els dos colors no utilitzats
en A).

Després pintarem la C, per a la qual també tindrem les mateixes dues opcions que per a B (els
dos colors no usats en A).

Finalment, D i E han de ser del mateix color ja que no poden coincidir amb A ni amb C, les dues
han de ser de I'inic color no usaten Ai C.

En total tindriem 3-2:2-1-1=12 opcions diferents per a pintar les banderes.

27 El mimero que resulta de

multiplicar per 10101 el nimero

format per dos-cents cines és
miltiple de tres?

Si, ja que 10101 és multiple de 3 (1+0+1+0+1=3), i el resultat de multiplicar-lo per qualsevol
numero sempre sera multiple de 3.

29 30

! Laia i Aitana escriuen, cadascuna d'elles, un

numero de 3 «xifres; Ferran | Carles
/. escriven, cadascun, un nimero d'una sola
xifra | Dani escriu un 9, En sumar-los tots
s'obté 2022. Quant sumen totes les xifres
dels nimeros dels cinc familiars?

Si tenim en compte els tres nimeros d'una xifra escrits, el menor valor que podriem obtindre en
sumar-los seria 9 (0+0+9) i el major 27 (9+9+9), ja que en cap moment s'anul-la el zero com a
opcid ni es diu que els numeros hagen de ser diferents.

Si la suma dels cinc niUmeros és 2022, la suma dels dos nimeros de tres xifres ha d'estar entre
2022-9=2013i2022-27=1995, pero com els nimeros de tres xifres més grans que podem sumar
serien 999+999=1998 es redueixen les opcions.

Vegem les possibilitats:



Laia Aitana Dani L+A+D Ferran+Carles | Suma xifres
999 999 9 2007 15 9-7+15=78

999 998 9 2006 16 9-6+8+16=78
999 997 9 2005 17 9-6+7+17=78
999 996 9 2004 18 9-6+6+18=78
998 997 9 2004 18 9-5+8+7+18=78
998 998 9 2005 17 9-5+8-2+17=78

No hi ha més opcions, ja que la suma dels nimeros de Ferran i Carles haura de ser major que 18
i aix0 és possible, ja que tots dos numeros sén d'una xifra, per la qual cosa la major suma que
podem obtindre és 18.

La suma de totes les xifres sera 78 en tots els casos.

3 1 En uma bossa hi ha B boles roges,
10 negres | 12 blaus. Extrabem
boles una a una i sense mirar dins

de la bossa, quantes  hem

d'extraure per a sssegurar que
tenim 2 roges?

El pitjor que ens pot passar és que traguem primer totes les negres i totes les blaves. Les
segilients, ja no podrien ser més que roges.

Entre negres i blaus hi ha 10+12=22 boles. Per a estar segurs de tindre dues roges, necessitem
traure dos més, és a dir, si traiem 24 boles, segur que dues seran blaves.



